16-mavzu:

Darsda yechiladigan misollar

Masala. 1. Koordinatalari (39.4) tenglamani ganoatlantiruvchi nugtalarning
geometrik o rnini tekshiring.
Yechish (39.4) tenglamani
X% + Dx+D—2+ y* + Ey+E—2+ F —D—Z—E—Z:O
4 4 4 4

yoki

D., E., D?+E2?-4F

(X+E) +(y+5) == =§ (39.5)

ko’rinishda yozaylik. Bu yerda p=D*+E*-4F.
Quyidagi hollardan biri bo"lishi mumkKin:

1.D’+E%-4F > 0 bo'lsa, (39.5) tenglama markazi (—g,—%) nuqtada radiusi

M2 2 L.
r=¥D +§ 4F ga teng aylana tenglamasidir.

2.D*+E%-4F = 0 bo'lsa, (39.5) tenglamani bittagina (—%,—%)nuqta koordinatalari

ganoatlantiradi. Demak, geometrik o'rin bitta nugtadan iborat bo"ladi.
3.D*+E%-4F < 0 bo'Isa, u holda koordinatalari (39.5) tenglamani ganoatlantiruvchi
bitta ham hagigiy nugta mavjud emas.

2-Masala. quyida berilgan tenglamalarning gaysi birlari aylanani aniglaydi.
Agar tenglamalar aylanani aniglasa, uning markazining koordinatalarini va
radiusini toping.

a) X’+y2-4x+8y+4=0;

b) x2+2y?-4x=0;

V) X%+y2-3=0;

g) 4x2+4y*-4x+8y+5=0.

Yechish. hamma hol uchun p=D?+E2-4F.

a) p=(-4)*+82-4+4=64,  (x-2)+(y+4)=16.

Bu markazi C(2;-4) nugtada radiusi r=4 bo"lgan aylanani aniglaydi.

b) x?, y* lar oldidagi koeffitsientlari teng emas, demak bu tenglama aylanani
aniglamaydi.

V) p=0+0+4-3=12 >0.

N‘ﬁ

Tenglamalar markazi koordinatalar boshida radiusi r= P_3 bo’lgan

aylanani ifodalaydi.

g) berilgan tenglamada x? va y? larning oldidagi koeffitsientlar bir-biriga teng
shartga ko'ra aylanani ifodalaydi. Uning markazi va radiusini topaylik.
Tenglamani 4 ga bo'lib,



x2+y2-x+2y+% =0
p=D*+E?- 4F=1+4 -5= 0. Shunday qilib, tenglama fagat bitta ( %; 1) nugtani

aniglaydi.
3-misol. Agar quyidagilar berilgan bo’lsa, ellipsning kanonik tenglamasini tuzing.
a)ellips uchlarining koordinatalari Ai(5,0), Ax(-5,0), B1(0,3), B2(0,-3)

7

b) ekstsentrisitet e:??’, katta yarim 0°( a=3
v) fokal masofa 2c=8, kichik yarim o0°q b=4
Yechish. a) katta yarim o'q a=5, kichik yarim o'gq b=3 teng, ellips ushbu

2 2
;—2+§—2 =1 kanonik tenglama bilan aniglanadi.

b) ezgzg, a=3, shuning uchun c=+/3. b%=a%c? =9-3=6, b=+/6 . Shuning uchun

2 2

ellips %Jr%:l kanonik tenglama bilan aniglanadi.

V) c=4, a’=b® +¢? =16+16=32, a=4/2. Biz ellipsning ushbu kanonik tenglamasiga
2 2
LAND A | ega bo lamiz.
32 16
4-misol. a) 16x°+25y*-400=0 b) 9x?+25y?-225=0
2 2

Yechish. 1) 16x2+25y?-400=0, )2(—5+i’—6 1 bu yerda a=5, b=4, c=+/25-16 =3, elzg.

2 2

2) 9x2+25y2-225=0, bundan )2(—5+y? 1 bu yerda a=5, b=3, c=+/25-9 =4, 62:% .
ei<e; birinchi ellips ikkinchiga nisbatan o' zining katta o’qiga siqilgan, ya’ni
cho’zigrog.
2 2

3-misol. %+y7=1 ellipsning Mo(l,%) nugtasiga urinma o tkazing.

Yechish. My nugta ellipsda yotadi. Uning koordinatalari (15.16) tenglamaga
go'yib urinma tenglamasini topamiz.

X y-4\/_

—+

2 .
=1 yoKi x+3+/2 y-9=0.
9 4.3 y V2y

254. Texucnukaa A (3; 0) Hyraraya Ba X =12 Ty¥pu un3ukkauya Oynran macodaHuHr
1 y y
HHCOaTH A = — Ta TeHr OYJIraH HyKTaJapHUHT T€OMETPUK YPHH TCHIJIAMACHHU TOTIUHT.

255. Y3uHUHT TeKuCcIuKaaru xapakar qapomuaa A (1; 0) Hykrara X =4 TYFpHu YU3MKKa
HUCOAaTaH UKKU MapTa SKUHA KoJaAuraH M HyKTaHUHT XapakaT TPaeKTOPHSICH TeHTJIaMacuHU

TY3UHT.



Evnnumm. Macana maprujad, U3J1aHaéTrad HyKTAIApHUHT T€OMETPUK YPHUIa TErUILLIN
oynran uxtuépuit M (X; y) Hykra yuyn 2MA = MB tenrnuk ypunim Oynumm keaub umMKaun

(39-pacm).

yﬂ X=4
Mix;y) —T—~_ Bl4.y)
[ \ \ -—
0| Al10) X

(1.1) dopmyna 6yitnua:

MA=/(x-1)2 +y? Ba MB=1(x—4)+(y—-y)? = (x—4)* =|x—4| éxu
2\/(x-1)% +y? =|x-4.
Yarm Ba YHI TOMOHJIAPUHHU KBaJIpaTra KyTapaMmus:
4(x-1)% +4y® = (x—4)°.

Conananamtupuiiapaad CYHT,
2 2

3x* +4y? =12 éku XT + y? =1 HU XOCWJI KWJIAMH3.

256. V3unuHT TeKHCIHK Oyiinab xapakatyu gaBoMuma Y = 9 Tyrpu umsukaad A (0; 1)

HyKTara Kaparasja y4 MapTa y30KJIa KoJIaiuran M HyKTaHUHT TPaeKTOPHUs TCHIJIAMACHHU
TY3HHT.

257. Tekucnukaa MIyHIai HYKTaJapHUHT TEOMETPHK YPHU TCHIIAMACHHU TY3WHTKH,
yIApHUHT Xap Oupuaan X =2 TYFpH un3uKKaua 6ynran macoda ynapaan A (8; 0) Hykraraya
Oynran macodara Kaparanja UKKd MapTa sIKWH OYJICHH.

258. V3unuHT Tekucuk Oyiinua xapakaTi qaBomuaa X =1 umsukka A (9; 0) Hykrara
Kaparaiza y4 MapTta sSiKiH KoJiauprad M (X; Y) HyKTaHHHT TPACKTOPHSI TEHIJIaMAaCHHH TY3UHT .

259. Texucnukna 0x yknan Ba A (0; - 2) HyKTaJlaH TEHT y30KJIalIraH HyKTaJIapHUHT
TCOMETPUK YPHH TEHIIIAMACUHH TY3HHT .

260. Texucnukna Oy yxkaan Ba A (3; 0) HyKTaJaH TEHT Y30KJalllraH HyKTaJlapHUHT
r€OMETPUK YPHU TEHTJIaMaCHHU TY3HHT.

261. Texucnuknaa Yy =1 1yrpu unsuk Ba A (0; -3) HyKTaJaH TEHT y30KJaliraH
HYKTaJIapHUHT T€OMETPUK YPHU TEHTJIaMaCUHU E3UHT.

262. Texucnukaa xap Oupuaan X =—2 TYFpu 4M3MKKauya Oynran macodara ymapaaH A
(3; - 4) nykraraua 6ynraH Macodara TeHr OyJraH HyKTalapHUHT T€OMETPHK YPHU
TEHIJIaMaCHHU TY3HHT.

263. Texucnukaa xap oupu A (- 2; 3) HykTazad Ba X = 4 TYFpu YU3UKJIAH TEHT
Y30KJIAIlraH HyKTaJapHUHT T€OMETPHUK YPHU TEHITIAMAaCUHU TOIHMHT.



264. Texucnukaa xap Oupu y = —2 TYFpH un3ukiaan Ba A (-3; 4) HyKTaiaH TCHT
y30KJIAIraH HyKTaJapHUHT TEOMETPHUK YPHU TCHITIAMACUHU TOIMHT.
265. Arap TeKuCIMKIa XapakaTiaHaéTraH HyKTaHUHT XapakaTu JaBoMujaa yHaaH A (2; -

1) Hykraraya 6ynran MacoaHUHT KBaJIpaTu Xap JOUM YHJIaH 0x YKKaua Oynran Maco(aHuHr
KBaJ[paTUra TeHT OYJica, HyKTaHUHT TPASKTOPHS TEHTJIaMaCUHU Ty3HHT.

266. Arap Tekuciukaa OepuiraH HyKTaHUHT XapakaTH JaBOMUAA YHAAH
A (- 3; 4) nykraraua 6yiran MmacodaHuHr KBaapatu xap noum yaaan 0X ykkaua 6yiran macoda
KBaJIpaTUHUHT UKKWJIAHTaHUTA TeHT OYIica, Oy HyKTaHHHT XapakaT TPACKTOPHICH TCHIJIAMAaCHHU
TOTIMHT.

267. arap TeKUCIMKIArd HyKTAIAPHUHT TEOMETPUK YPHUHHUHT Xap OUp HyKTaCUHH
abuuccacu Oy HyKTaHUHT opAnHaracu Ba Oy HykTtaHu A (1; 0) Hykra OuiiaH TyTalITUpyB Yl
KECMaHUHT Y3YHJIUTH Opacyjia ypra NponopiyoHan 6yica, Oy HyKTaJJapHUHT T€OMETPUK
YPHUHU TOTIUHT.

Evunumm. a Ba b coHIapHUHT YpTa MponopuroHaiy aed m = Jab conra aiftummman
acnatud yramus.

Macana maruad, reOMETPUK YpHUTA Teruuuim 0ynaran uxruépuit N

N (X;Y) HyKTa yuyH YOy TEHTJIMK YPUHIU OYIUIIN KeJTUO YHKAIN:

OB =./BN - AN,
OB=[x|, BN=[y, AN=y(x-1)7%+y>.

by xuiitmaTiiapHy OMPUHYN TEHTJIMKKA KYyWHO TomamMu3:

x| = \/|y|,/(x—1)2 +y?.

Ndonanu pagukamiapaad KyTkapuo, CoaIalalliTAPIITalaH CYHT, yimoyra 3ra 0yiaMms3:

x=|yy(x-1*+y?; x*=y*(x-1)%+y*

€K1
X4 _ y4 — yZ(X _1)2.

268. Arap reoMeTpuK YpUHHUHT Xap OUp HyKTaCUHU KOOpJWHATajaap Oomv OuiaH
TYTAIITUPYBYM KecMa Oy HyKTaHUHT abLiuccacy Ba OpIMHATACU Opacua ypTa NponopLHoHall
Oyica TeKMCAMKAAru 0y HyKTalapHUHT T€OMETPUK YPHUHH TOTIMHI.

269. Texkucnukaa NIyH1ail HyKTaJapHUHT T€OMETPUK YPHUHU TOIIUHIKH, Oy T€OMETPUK
YpHUHUHT HyKTacuHH A (-1; -2) HyKTa OMiIaH TyTalITUPYBYU TYFPU YM3UKHUHT Oypyak
KO3 GUIIMEHTH XYM 1y HyKTaHUHT Y3uHU B (-4; 2) HykTa OWiaH TyTallTUPYBYH TYFPU
YU3UKHUHT Oypyak KodpPUIIMEHTHIaH Y4 MapTa KaTTa OYIICHH.

Eunnummu. Macana mapTuias, U3aHaéTrad HyKTaJapHUHT T€OMETPUK YPHUTA TETUILLIIH
Oynran uxtuépuil M (X ; y) HykrayuyH K,,, = 3K, TEHIVIMK YpUHIN OYIULIN KeTUO YNKa .

(2.19) dpopmyna 6yitnua €3amus:

y+2, y-2
kMA i kMB = .
x+1 X+1
k,\,I A Ba k,\,IB HUHT KWMAaTUHU IOKOPHUIArd TEHIJIMKKA KyinoO,
+2 -2
y*+e 3y— HHU XOCHJI KWJIaMH3.

X+1  X+4



Copnanamtupuniapiad CyHr,
2xy—8x—y-14=0 ra sra Oymamus.

270. Texucnukaa NIyH1ail HyKTaJapHUHT TEOMETPUK YPHUHU TOIMHIKU, Oy TEOMETPUK
YPHUHHUHT HCTaNTaH HyKTacuHu A (2; 3) HyKTa OWiIaH TyTalITHPYBYH TYFPU YN3UKHUHT
Oypuak K03((UIHMEHTH TEOMETPUK YPUHHHUHT XyIIU 11y HyKTacuHu B (5; 1) Hykra Ounan
TYTAIITUPYBYU TYFPU YM3UKHUHT Oypuak KOXQPHUIUEHTHIAaH HKKU MapTa KHIHUK OYIICHH.

17- §. Aiinana

Almana ne0 Tekuciukaa OepwiraH Hykra (Mapkasz)maum Oup xwmii macoda (pamuyc)ra
Y30KJIalITraH HyKTAJIADHUHT T€OMETPUK YPHUIa aiTUIIaIH.

Mapxkaszu koopauHaTanap O0IIMAa Ba paanycu I OyiraH aiijlaHAaHWHT TEHTIaMacH

Xyt =
Ooynaau.
Mapkasu Ox (a;b) Hykrana Ba paauycu I OyiraH aillaHAHUHT TEHIJIAMach
(x—aP+(y—bp=r
Oynanm.

AlinaHaHUHT yMYMUI KYpUHULIJArW TEHIJIaMacH:

- Ax® 4+ Ay Bx+-Cy+ D=0,

YMymMuii KypuHUIIJAru alJlaHaHHHT XyCYCHM XOJIH:

L2+ Mx+Ny+P=0.

(3.1) — (3.4) Tenrnamanapia X Ba y Y3rapyBUM KOOpPJAHHATANIap CHCTEMAaCHHHHT
WCTaJTaH HyKTaCUHUH KoopauHaTtaiapu. (3.3) Ba (3.44) remrnamanapaa A, B, C, D, M, NBa P
—y3rapmac koddurmentinap. lllyan Hazapma TyTuIn Kepakkd, xycycud xosutapaa (3. 3)
IIyHUHTJEK, (3.4) TeHrmamamapja aWjJaHAaHWHT KOOpJWHATa YKjiIapura HUCOAaTaH Ba3usATHTA
Kapa0, B, C éxu D Ba moc paBumiga M, N Ba P koadpunmenTIapHuHr Xap Kalicucu aioxuaa €Ku
WKKWATACH OWp MaiTaa HOJra TeHT OYVIMO KOJUIITN MYMKHH.

Atinananunr (3-4) tenrnmamacuaa M Ba N koaddunmentiap ounan ainana mapkasu Ox
(a; b) HEHT KOOpAMHATATIAPH OpacHa yIIOy coaa

M

= — =1 b=_

2 *

b <

MyHocabar, myHuHrek, M, N Ba P OunaHn aitniana paanycu r ypracuaa

v MEL NT—4p
2

=

MyHOcabaT MaBxy/ (305- MacaJlaHMHT CUMIIMIIINATA KAPaHT).

I. bepuiran HyKTaJJapHUHT aiJlaHara TeTUILUIIIUTAHA TEKIITAPHII

271. (25 4), (7; 1) Ba (0; 2) HyXTalapHUHT X% + y2 —2X — 4y = Q vaiinanara
TETUIUTWINTHHU TEKITUPHO KYPUHT.

272.( — 4; 3) Ba (5; 0) mykramapumar X +Y° —4X—2y—35=0 ajinanara
TETUIUTWINTHHU TEKITUPUO KYPHHT.

I1. Mapka3u Oepuiran HyKrajaa 0yJrad Ba pajHycu Oepuirad aijiaHaHuHT
TeHIJIAMACHHH TY3HII

1. 3
273. Mapkazu (E, _Z) HYKTaJa Ba paguycd 2 Ta TEHr OyiraH aijaHaHUHT

TCHI'JIAMACUHU TY3UHT. By aiijJaaHM SCaHT.



Eunnumu. Macana mapruiaH:

Ba r =2,

e

b= —

83f—

=

¥

By xuiimatnapuu (3- 2) TeHriamMara Kyino, yimoyHH XOCHIT KUITaMH3:

(et o) -2

KBanmpatra kyraprangad Ba 030/ XaJHU 4Yall TOMOHIa yTKa3raHAaH CYHI ailJlaHAHWHT
(3.3) KypuHHIIZATH TEHIJIaMaCHU XOCUJT KUJIaMU3:

1622 - 164% —- 16x -}- 24y — 81 = O,
1 3

Alinananu sicami: 1) aliJaHaHMHT MapKa3WHH, SbHU Ol(—; - —j HYKTaHU sicaiMu3 2)

O1 Mapka3zaH 2 ra TeHT paJuycu OuiiaH aiiana unzamus (43- pacm).
274. Mapka3u koopaMHaTamap Oomuaa  Ba
pamuycu 3 Ta TEHr OYynraH aillaHaHWHT TEHTJIaMacUHU
TY3HHT.
275. Mapkasu (— 2; —5) HyKTaJa Ba paauycu 3

ra TEeHr OynraH ailllaHaHUHT TEHIJIaMacUHU TY3UHT. by
alllIaHaHU SICaHT.




